
Fonctions trigonométriques – Exercices - Devoirs
Exercice 1     corrigé disponible

1. Placer sur le cercle trigonométrique les points représentatifs des réels sui-

vants :
2 π

3
 ; −

3 π

4
 ; 
17π

6
 ; 
5 π

2

         

2. Déterminer la mesure principale des angles puis les placer sur le cercle tri-

gonométrique
23π

4
 ; 

−20π

3
 ; 
37 π

8
 ; 

−41π

6

Exercice 2     corrigé disponible

1. Sur le cercle trigonométrique, placer le point M associé à la valeur π

6

2. Placer les points M
1
, M

2
, M

3
,M

4
associés aux réels 

5π

6
, 
9π

6
,

−π

6

3. Rappeler les valeurs de cos π
6

et sin π

6

4. En déduire les valeurs des cosinus et sinus des angles suivants :
5π

6
 ; 
9π

6
 ; −π

6

Exercice 3     corrigé disponible
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Exercice 3 :

A= sim(x++ +c+) + Sir (m) - sim ( x) .

- zu
- sim(x) -Sim(a) -sim(e)

X
T12 Sim(+H) =

n+
π X

simkco Sim( casti
u

8
↑ w ~· -a x - sim(a) + g

#X
i 8 " > = -simke)

.

x+π Oa

cos(v+) =

cos (2) cs (1) - simles/sim (2)
un in
=f = /



A= -sim(x) -sim(x) + sim(x) -(simkz)
=

> sim(x) - Sim (m) + sin(e) + Sim(2) ·
= 0 .

B = 2s(x) - as(x -E) - sim(x-+) + as(+- x) .

~ imun
= as(x) - sim(x) + sim() - cas(n).
= 0.

cos(n- ) = cos(x)as (E) + simk)sim(2)
un mu
8 1

=> sim(x]-

sim (x -#) = Sim (x) cos (H) - Sin (i) s(x).
un in

=

- sim().
8



as (π-x) = cs (+) cs(n) + sim (i) Sim(2) -

un ~
- - 1 G

=

= os(x) .

C= cos() + (9) + as() +cs)
si - un

cost + (s() a(π+=) + 4(
++ )
~

delaforma
cos(#+) .

= cos(#)cos(x)- Sin (#) sim(x)
-m im
- I j

Cos (++x) .
= - cas(x) ,



c-
-+7

F
8T
=#+ #*T-L
*

23T
=#+ 9π-Tu in
&

=c) +cs() -c-()
=0

.



Exercice 4     corrigé disponible

Exercice 5     corrigé disponible

Exercice 6    corrigé disponible

Exercice 7      corrigé disponible

Exercice 8    corrigé disponible
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sin ( ... ).

O
I

8

--

0

Il

ST
=π+3
=



Exo5 :

A = cas(π- x) - sin (π-x)+2s(u+x) - sin (-x) .

· cas(T-x) = ces (it) res() + Sin (H) sin(2) .

- - 1 x cs(x) + 0xsin(x) .
=

-cas(x) -=

↑ sin
X

#-x-
· -x ·T
8 Yo

& > cas
- I

-x) cos(a)cost
cas(++x) S --

-

sinE) -
-sin(s) -



· sin (H-x) =sin(2) .

· cas (T+ <c) = cos (i) cos(x) - sin (4) sin (2)
un un

= - 1x(s(2) - 0xsin() .

== cas(x)

· sin()=
-sin(2) -

/A= -cs(n) - Sin (m) -as(x) ->((x)) -

== 2as(x) .

B= sin(e)+as(x+1) + cos(2) -Sin li+ )
· cas(x+ ) = cos(x)s() - Sin(a) sin (*)

un un
= cs(x)x 0 - sin(a) x 1



== sin(x)

· sin(x + 1) = sinder) cas (E) + sin() <(2) ·

un -
= sin(x)Xo + 3 xxs(x).
= cs(x) .

B = Sin(x) - sin(x) +cs(x) - cas(2) ·
B= 8 .



C= sin(3) +sin() +sin()+ sin(
= sin(3) +sin()+ sin(++3) + sin (++ )

S
#+
#+

J
x=3

Sin (π++)=
Sin(n)=sin() -

sin (it) cos(es)+ sin(x) Cas (iT)
~ un

= o xc(x)+ sin(x) x (1)
Sin(++x) = sin(π+3) .

== sin(x) -

=
- sin()



Danc : C = sin (3)+sin() - sin (3) -sin()
C= 0

sin
&

Sin() . -------x- "# cas(+r)=-coslu) .

> los

= cos(x)
#+ - - - - - - -

-

- Sin(x)=Sin(H+x) .

cos(a+b)= cs(a)cos(b)
- sin(a) sin(b)-



D= cos()+ as(2) + (s)) + cs)) -

-
5E-

cos (N=x) = -cs(x) -

D= cos()+cs() - (s() -as()
D= 0 .



1 sin

+
a

A- - t-----

J I Cos"
- a -

cos(x) = cos(a) .

x=a + 2kπ9x = -a + 2kπ/kEX
.



Exercice 4 :

1) cos(x) = cos)-2) su [0; 3π[

&x= i + 2k
,
ktX à déterminer .

x= 2 + 2kπ

. Lk
.

V .
k = 0 : x -

2π
E [0 ; 3π[5

J. k= 1 = x= 2 + 2x(x =+2=E
X. R = - 1 : x= 2 +2xx=20
X . k= 2 : x = 2 + 4π)3π[034) .



· x= -2 + 2k4.

X . k=0 . x= [0 , 34[ .

V .
k= 1 = x =

- 2π + 2π= (0;3[ .

5

X. k= 2 : x=- [3

L'ensemble des solutions est : Y=Si
*

8+/z2π/3
X- - - - Ty+π)3 : tour1X

3x i 6T/3
M : four2.

44 - - - - -

X5π/z5



2) Sin(x) = -B sur J-;N]

L'ensemble des solutions est :Y
sin

-
J

G
↳ Las

r
S- 24

-------

- 3/2 T

3
X ------X --J



3) coslu + ) = cs (E) z 10:41 -

A

#x +F =⑰+ 2m ⑮ktka tE O
/

déterminer I > casx+ =
- + 2kπ

⑭

S
u= E -- + 2kπ

,
ke à déterminer .

= 2

&
x=

- 2k

S
ke à déterminer.

x = + 2k
2



·On remarque que pou k=0 : x
,
28 et e o

donc, on commence à cherche pour k = 1 :

· k= 1 : Ju=--

↓ 22=- [

· k= 2 : (x,= # + 44 =
794 (0; 449 .

2

==
L'ensemble des solutions est : Y= S3;



X50#20
Mi 1 tar

M : 2 tour.
*
so O 804/2040ttGo Ro6
Lo & O 3

X 394lo 794/20 ·

XX304 X314↳
o /20 714/20 :

304/20



4) Sim (2x) = sim (I) sur J; it].

2x =#2
,
ktX à déterminer :S2x = 3 + 2kπ

7T
X

X
& 18T

-------

- " T
x, = + + kπ tS=+4 ht à déterminer

L'ensemble des solutions est :Ye



5) cos(x) >- sin (j
-T;49.

3π/4 #(y

E I I > cas

-
-/4

L'ensemble des solutions est :J-[.



b) sin(x)] au J-;2].
*.sin
b

> cas
8

-
- In

S 24 5xA -
- -

- m -
-T/y

5 -

1



& &

25
... - -

-

13

#
> 34)3x

·
x-T O

X
-24

--- -
-- -/3

5 unyx
---*5.

- un
[Ti = [UJ : 05 [o;ut[ry25
-

J - y3 ; 4π/[.



L'ensemble des solutions est : [-;-[UJ
32]

4) sur [0 ;242 : sin2(n) = E -

E
sim(x) = E =

ou sin(x)= - M = -E

I E== J

2x 2



X sin

3
S

In X- EX----- 1/4X

uH/ux S

5H(yX - --x- 2* 74/4 -

L'ensemble des solutions est :Si



8) 20s (x) + 1s(x) - 1 = 0 . surj;+) ·

OnposeX = cas() -> Gil] ·

L'équation devient : 2x2 +X - 1 = 0
.

D = 12- 4x2x(1) = 978
,
il y a

2 sol . réelles .

S
X,by &

2x2 4

Xz = -y
=
y = m = 1 .

2a 2x2

L'ensemble des solutions est : Y = 5-1 ; Ey



/X= - 1 Escos(x ,) = - 1 (),=Tax=T

E
2

&
*
2
= () cas(xz) = tex= aux=-

Efπ; π] -

L'ensemble des solutionsest : Y =[i]



sink)< sim
surj -;H]

39
X /2----- -TuTX

#
> cas

-#

Y -

-T[i[U]) ·

⑰



Exercice 9    corrigé disponible

Exercice 10     corrigé disponible

Résoudre l’équation cos 4 x=
√3

2
sur ℝ

Exercice 11    corrigé disponible

Exercice 12    corrigé disponible

Exercice 13    corrigé disponible

Exercice 14    corrigé disponible 

Exercice 15   corrigé disponible

Exercice 16   corrigé disponible
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S·
4) sin(+in

a)

b) cos(3x- ) = cos(suIR.



Exo 9 :

/s
si
+/2π

----sin(x) = 4 sur [-i ;3 ] - /
&

4

un - 6
I

sin( ↳ > Los

*

E
x = + 2kπ

,
k + x . (1)

x =2 + 2kπ
,
ktX

. (2)

(1) : si k = -1 : =
- 2 = = X

3

sik= 0 = x= [ +; 3) D
Sik = 1 := 0.



5 k= 2 : x = j + 2x2x = + X

(2) : sik=- 1 : x = 2 - 24=
2-6π =

-4πX
3 5

sik = 0 : x = 2π = ( π-34]3

sik= 1 : x-
S

5

2 h=2.
3

L'ensemble des solutions estG



Exo lo :

cos(4x) = SIR.

cas(ux)= cs(*) sur 1.

E4x = #
+ 2kπ

,
kEX

.

4x =
- + 2kπ

,
kE7

.

Ex
= k ,
E L'ensemble des solutions est

y=(
n= R

REX
.



b) cas(3x -25) = as(x + ) -

&
3x -2 =

x + + 2k
,
kt

3x-2 =
- (2 +5) + 2k+, k7k -

E
3x-x = 2+ + 2kπ

,
R-x

32 +x = 2 -1 + 2kH, kEx



S
2x J

5π + 2kπ
,
k- x

.

6

4x = 3π
+ 2kπ

,
kt .

6

2 S 8T + kπS T

x = 3π t kπ k+X .

24 2
/

2

I
L'ensemble de sol :-S+ Y ,k



sit

&
T8 X

x
-

T---

---

H-x

A

x

/
+8.

----------
x+*.../ -- [

#Y J > cas& & ↳
-

Ante)= sin(a) .

== x-
Sin (H-x) = Sin(1) (s(x) - sink)ss (#) ·

un

G*as (x) - Sin(x)x(1) = sin(2) .



2) sin (3x+) = sin ( -)-

u

↳ =-

&
3x +T = x- + 2kπ

,
REX.

6

5π
= π-(x- ) + 2k+,ktx .

3x+
-

-

E
3x -x =I,R

3x +x -

-5 +π + E + 2k, ExS



2x =
-4 + 2kπ

,
k-X

.

E4x = 24 + 2kπ, REX.
E x =

-

24 + kπ , kk.

x = +k
L'ensemble des sol. est Y-S +++ Y ,RE



Exercice   17     corrigé disponible

Exercice 18   corrigé disponible

Exercice 19    corrigé disponible
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S
#

*

-



Exo 17 :

1) f(x)= as(x)
-

3+sin2(x)

- (sin(x)

0 Join=(x)
3(3+sin

2
(x)->4 ExZIR

,
3tsin2(r)> 0 .

Donc f estdéfinie su IR .

par parité de 215 cas().
-

cos(-x)
=CostaSoitcEIR : f(x) =

3+sin(e) 3+ sinte)xsinted par↳ impacité
-

Cos(x) m(X sin(a).
3 - sin(x)x(sin(x)



S
cos(x)

= f(x) .

3+sin2(x)
Donc f(x) = f(x) : f est paine -

Donc f est symétrique par rapport à l'axe des ordonnées-

2) SaitEIR : par24-périodicitédex le
-

f(x+2+) = (s(x
+2)
- cos(x)

= f(x) .

37 Sin2(x+2H) 3+ sin2 (x)
Donc f(x+2) = f(x) : f est 2π-périodique .

On peut restreindre l'étude graphique de la fonctionà l'intervalle
[0 ;2] · (translation de 2)
3) Par 24-périodicité : #= 20;2) puis per symétrieaxial



I = [0 ;π]

4) Voir graphique

&



9) f(x)= 3 cas(2x +#) OnposeX = 2x+ -R
u

EIR .

-(c(x) I

G X3 : ne change pas
le sensde l'inégalité.

-3(3a(X) 3 .

D'où le résultat.



2) f(x) = 30s) 2x+ Fz)

f(x) = 3 cas(2x+ Ez)
un

=> 3(s(2x) cos(E) - sin(2) sin()] .

=> 3 [os(2x) x 0 - Sin (22) x1]
f(x)= -3sin(2) .

Dmc : f( )= -3 sin (2x) = 3 sin (2x) = - f(x) .

Donc : f est impaire : symétrique parrapport à l'originede
repere .



3) f(x+ ) = 3c(2(x+π) +)
= 3 as(2x+2π +E) -

par 25L
-dicitéPério-

= 30s(2x+ ) de x +> cos(r) ·
= f(x) .

Donc fest it-périodique
Donc intervalle d'etude : [oy par symétrie artale

[r ; #] ·


