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Forminals G spimathy :

Chapike 1 Suites numériques (Reussence et limites de suite).

I-Raisonnement par sumence.-
1- L'effet domino.

* --

do de da B dk+ In
Soit Pr) la proposition: Tous les dominos tombent.

Initialisation : On vérific que best vinie , i . e , do tombe.

Hérédité : ToitntIN, on suppose que Pest vrais et on démante queestunaie :

= Patr
Conclusion : Pesturaie et Pr = Pat, donc

FREIN
, (Palestraie . (On tombal.

Example : Toitn + IN : Pul : 0+ 1 +2 + 3 +... + n = n(n + 1)
2

Initialisation : Pour p =

0,lemembdsgauchedame (0+ )
= 0

2

Hérédité : Soit ntIN
,
on suppose que

: (P) est venie :

OfH ... + m = m(m+ 1)

2

Démontrons
que (Pm) est mais :

of 1 ... + m + n+1 = (M+)(M+ 2)
2

Hypothèse de Of 1 + ... + m = m(m+1) .

2
récurrence

Lot Of1 ... tentat = m(n+1)
+ (a+ 1)x2-

tu
2

2

1x2

I Of ... +et = m(MH) + 2(m +1)

et Of ... + m+ = (+)(n+2)
2



CCl: Pest mais et Pm) = Patil donc:
Fmt IN

,
0th2 +3+... + M=

Application : Joitm EIN
,
VatIN 4+5 est multiple de 3

JptI t.q4*+5 = 30.

Initialisation : n = 0 :
4 +5 = 1+ 5 = 6 est bien multiple de 3.

donc Po est vraie.

Hérédité: Joit n + IN
,
on suppose que (Pul est mais : 4"+ 5= 30.
Montrons que Punilestrain : 4

**
+5= 3 Q
.

Por hypothice de récurrence :

b +2

axa= a
4 +5= 39 .

2x4 .

Et

4x44 = 4n
+ 1 4x(44+ 5) = 30x4 .

4n
+

+ 20 = 129 -

4m
+
+ 5+ 15 = 12 %

44
+ 1
+ 5 = 129 - 15

44H +5 = 3x(49-5EIN .

(C : Poestroic . (P) => Put)
M

FnE /N
, 44+5 est multiple de 3. 29.

x=
(t[0 ;1] - x

- x

typedas : fil = 2xe I
2xl = x .

- x

2x1 - 1 = 0.

x(2e 1) = 0.

x = 0 on 2e"- 1 =0.
x = O au 2e

-"
= 1

x = 0 an e-"= ↑

44 40)
.

e -> 4e - x = h(2) .
E ↳ x =- h(z)
C ->> ↓l

2
x = h(2) .

37 3

1 -> 3e
2

u(x) u(x) l
x

2
x

x 2 -> m'(e ↓
l -> 2xC

-

e
x



-

1(b) Sati + [0;1]
,
on a f(x) = 201 = MAXE(x) .

-x
ri u(x) = 2 w(x) =li
u(x) = 2 w((x) = - e

f'(x) = vk(xw() + w(l)xm() .

f(x) = 2xe
*

+ fe (x2x

f'() = 2e - 2 - xx
2x346.

①-> f(x) = Le )(1 - x) . 2x6x3.
un un

①X

1)() .
Fil + [0,13 ,

2e o

OExE1 .

(X (1).

03 - x3 -1 .

/+ 1.
141-430

Ainsi
,
Fict [0;1] f'kl) 0 donc f est cissante.

him Nn = +N Es VAfIR
,
J motIN, tiq

meta Fusmo
, Un >
A

f(x)= 2

un
x0 1 f (0) = 2xoxe= 0

+ (1) = 2x1xe = 2f'(x) f C

Vani def -E
= 2xE

fo



- Un
<la) ( Unt=e 3) Thérèmes de comparaison.

a) Theoreme des gendarmes.

(Pr): FntIN
,

0 E Mu =M 1.

Tient M; Unet Wa telles que : MEVnEWn

Initialisation: an rang
n=0.

limUn=tmWr = = lit
m-+D

M = 0
, 1 .

- No
&

Mi = 2x4xl 3) Comparaison:

M = (X01xe
-0108

0 N = 1
,
11

. VM.
Pestvraic : proposition initialisée.

Hérédité : Soit n+ IN, on suppose que OEMMax E 1. 4) Opérations sur les limites.
Montrons

que Mur Mur 1 . a) Tomme de limites

HR : 0 = Mm = Mm 11. Propplique f st crissante Un 1 11 -* +0 +x

suh [0;1] . Un l +N -0 - 0 +0 - D

f(a) = f(m) = f(M) = f(1). Mutun He'to-D -0 +-I

0 M =N= 1 .

F.I: forme indéterminée.

P = Pa
Ex : Un= m - n = m( - ) = m(1-

Conclusion : Pestvais et P = P
tin(1-1)= 13 Par produit, ona : him Un =+

ME+D M-+N
MM+1

FneIN DEMMm1 .

lim 2 = to

m->+N

2)b)
. Charlest croissante etmajorée par 1 donc elle converge. lim n2

= 49.
b) Produitde limites. ⑰

II-Limites de Suite. Lo limite d'une suite corespond an comportementde U
.

Conque i tend vers +o Un l 170 D O règle des signes
1- Limite infinie. Un el D DOm note : Sim M= divergentte

MaxVm 1x1 *
M->+

D FI
.

Qu dit
que (Hr) tend vers +0, c--d :

#

himMn= E FA
, INEN, EM,M ↳ Quotientdes limites.

bEIN*.

Par Of timu = timu =
Imm= limnk= +x moMetN Metr Metr Meta

2- Limite finie.
Un

On dit qu'une suite (2) tend vers une valeur finie &EIR,
ca- d : Sim Mn = l

M-> +N

(=> 30
, IntIN, m> no

, IM-f = 3.

*Emmhok5DPar Em+N -Ecla Ix20 .

*
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! Baccalauréat Centres étrangers 1 5 juin 2024 "

Sujet 1

ÉPREUVE D’ENSEIGNEMENT DE SPÉCIALITÉ

EXERCICE 1 5 points

Partie A

On définit la fonction f sur l’intervalle [0; 1] par :

f (x) =
0,96x

0,93x +0,03
.

1. Démontrer que, pour tout x appartenant à l’intervalle [0; 1],

f ′(x) =
0,0288

(0,93x +0,03)2
.

2. Déterminer le sens de variation de la fonction f sur l’intervalle [0; 1].

Partie B
La lutte contre le dopage passe notamment par la réalisation de contrôles antidopage

qui visent à déterminer si un sportif a fait usage de substances interdites.

Lors d’une compétition rassemblant 1 000 sportifs, une équipe médicale teste tous les

concurrents. On propose d’étudier la fiabilité de ce test.

On appelle x le réel compris entre 0 et 1 qui désigne la proportion de sportifs dopés.

Lors de l’élaboration de ce test, on a pu déterminer que :

• la probabilité qu’un sportif soit déclaré positif sachant qu’il est dopé est égale à

0,96;

• la probabilité qu’un sportif soit déclaré positif sachant qu’il n’est pas dopé est égale

à 0,03.

On note :

• D l’évènement : « le sportif est dopé ».

• T l’évènement : « le test est positif ».

1. Recopier et compléter l’arbre de probabilité ci-dessous :

Dx

T. . .

T. . .

D1−x

T. . .

T. . .

2. Déterminer, en fonction de x, la probabilité qu’un sportif soit dopé et ait un test

positif.

3. Démontrer que la probabilité de l’évènement T est égale à 0,93x +0,03.

4. Pour cette question uniquement, on suppose qu’il y a 50 sportifs dopés parmi les

1 000 testés.

La fonction f désigne la fonction définie à la partie A.

Démontrer que la probabilité qu’un sportif soit dopé sachant que son test est po-

sitif est égale à f (0,05). En donner une valeur arrondie au centième.
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Baccalauréat spécialité sujet 1 A. P. M. E. P.

5. On appelle valeur prédictive positive d’un test la probabilité que le sportif soit réel-

lement dopé lorsque le résultat du test est positif.

a. Déterminer à partir de quelle valeur de x la valeur prédictive positive du test

étudié sera supérieure ou égale à 0,9. Arrondir le résultat au centième.

b. Un responsable de la compétition décide de ne plus tester l’ensemble des

sportifs, mais de cibler les sportifs les plus performants supposés être plus

fréquemment dopés.

Quelle est la conséquence de cette décision sur la valeur prédictive positive

du test?

Argumenter en utilisant un résultat de la partie A.

EXERCICE 2 5 points

On considère la fonction f définie sur l’intervalle [0; 1] par

f (x)= 2xe−x .

On admet que la fonction f est dérivable sur l’intervalle [0; 1].

1. a. Résoudre sur l’intervalle [0; 1] l’équation f (x) = x.

b. Démontrer que, pour tout x appartenant à l’intervalle [0; 1],

f ′(x) = 2(1−x)e−x .

c. Donner le tableau de variations de la fonction f sur l’intervalle [0; 1].

On considère la suite (un) définie par u0 = 0,1 et pour tout entier naturel n,

un+1 = f (un) .

2. a. Démontrer par récurrence que, pour tout n entier naturel,

0!un < un+1 ! 1.

b. En déduire que la suite (un) est convergente.

3. Démontrer que la limite de la suite (un) est ln(2).

4. a. Justifier que pour tout entier naturel n, ln(2)−un est positif.

b. On souhaite écrire un script Python qui renvoie une valeur approchée de

ln(2) par défaut à 10−4 près, ainsi que le nombre d’étapes pour y parvenir.

Recopier et compléter le script ci-dessous afin qu’il réponde au problème

posé.

def seuil() :

n = 0

u = 0.1

while ln (2) − u . . .0.0001 :

n=n+1

u= . . .

return (u, n)

c. Donner la valeur de la variable n renvoyée par la fonction seuil ().
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Baccalauréat spécialité sujet 1 A. P. M. E. P.

EXERCICE 3 5 points

On considère l’équation différentielle

(E0) : y ′
= y

où y est une fonction dérivable de la variable réelle x.

1. Démontrer que l’unique fonction constante solution de l’équation différentielle

(E0) est la fonction nulle.

2. Déterminer toutes les solutions de l’équation différentielle (E0).

On considère l’équation différentielle

(E ) : y ′
= y −cos(x)−3sin(x)

où y est une fonction dérivable de la variable réelle x.

3. La fonction h est définie sur R par h(x)= 2cos(x)+sin(x).

On admet qu’elle est dérivable sur R.

Démontrer que la fonction h est solution de l’équation différentielle (E ).

4. On considère une fonction f définie et dérivable sur R.

Démontrer que : « f est solution de (E ) » est équivalent à « f −h est solution de

(E0) ».

5. En déduire toutes les solutions de l’équation différentielle (E ).

6. Déterminer l’unique solution g de l’équation différentielle (E ) telle que g (0) = 0.

7. Calculer :
∫ π

2

0

[

−2ex
+sin(x)+2cos(x)

]

dx.

EXERCICE 4 5 points

L’espace est muni d’un repère orthonormé
(

O ;
−→
ı ,

−→
ȷ ,

−→
k

)

.

On considère :

• les points A(−2 ; 0 ; 2), B(−1 ; 3 ; 0), C(1 ; −1 ; 2) et D(0; 0; 3).

• la droite D1 dont une représentation paramétrique est

⎧

⎨

⎩

x = t

y = 3t

z = 3+5t

avec t ∈R.

• la droite D2 dont une représentation paramétrique est

⎧

⎨

⎩

x = 1+3s

y = −1−5s

z = 2−6s

avec

s ∈ R.

1. Démontrer que les points A, B et C ne sont pas alignés.

2. a. Démontrer que le vecteur
−→
n

⎛

⎝

1

3

5

⎞

⎠ est orthogonal au plan (ABC).
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Baccalauréat spécialité sujet 1 A. P. M. E. P.

b. Justifier qu’une équation cartésienne du plan (ABC) est :

x +3y +5z −8 = 0.

c. En déduire que les points A, B, C et D ne sont pas coplanaires.

3. a. Justifier que la droite D1 est la hauteur du tétraèdre ABCD issue de D.

On admet que la droite D2 est la hauteur du tétraèdre ABCD issue de C.

b. Démontrer que les droites D1 et D2 sont sécantes et déterminer les coordon-

nées de leur point d’intersection.

4. a. Déterminer les coordonnées du projeté orthogonal H du point D sur le plan

(ABC).

b. Calculer la distance du point D au plan (ABC).

Arrondir le résultat au centième.
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